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Θέµα 1ο 

Α.          α .Σ  ,        β. Λ ,          γ. Λ ,          δ. Λ ,        ε. Σ 

Β. 

Αριθµός 

Παιδιών 

xi 

Συχνότητα 

νi 

Σχετική 

Συχνότητα 

fi 

Αθροιστική 

Συχνότητα 

Νi 

Αθροιστική 

Σχετική 

συχνότητα 

Fi 

0 4 0,1 4 0,1 

1 12 0,3 16 0,4 

2 14 0,35 30 0,75 

3 8 0,2 38 0,95 

4 2 0,05 40 1 

Σύνολο 40 1 ……… …….. 

 

Θέµα 2ο 

α)  

Έχουµε ότι   x = 
19 10 16 9 20

7

+ + + + + α + β
 ⇔  

14 = 
19 10 16 9 20

7

+ + + + + α + β
⇔  98 = 74 + α + β ⇔  

α + β = 24 και λόγω του ότι α = 2β έχουµε 3β = 24 ⇔  

β = 8 οπότε α = 16 

β) 

Βάζουµε τις τιµές σε αύξουσα σειρά  

8,    9,    10,    16,   16,   19,   20 

∆ιάµεσος είναι η 4η παρατήρηση δηλαδή δ = 16  

Επικρατούσα τιµή Μο είναι το Μο= 16 

 

 

 

 

 



 

 

Θέµα 3ο 

 f(x) = 2x 1+ ηµx + x + 1  

α)  

x 0
lim f (x)
→

= 2

x 0
lim[ x 1 x x 1]
→

+ ⋅ηµ + +  = 1·ηµ0 + 1= 0 + 1 = 1 

β) 

f ΄(x) = 
2

1
2x

2 x 1
⋅

+
·ηµx + συνx · 2x 1+  +1 =

2

x x

x 1

ηµ

+
+ συνx · 2x 1+  +1 

γ) 

f ΄(0)= 
0 x0

0 1

⋅ ηµ

+
+ συν0 0 1+ +1 = 0 + 1 + 1 = 2  

το ζητούµενο σηµείο είναι το ( 0 , 2)  

 

Θέµα 4ο 

f(x) = 
2

x

x 1+
 

α) 

το πεδίο ορισµού της f  είναι το Α = ℝ και για κάθε x∈ℝ  έχουµε  

f ΄(x) = 
2 2

2 2

x (x 1) (x 1) x

(x 1)

′ ′+ − +

+
=

2 2

2 2

x 1 2x

(x 1)

+ −

+
=

2

2 2

1 x

(x 1)

−

+
 

f ΄(x) = 0 ⇔ x = −1 ή x = 1  

το πρόσηµο της f ΄ και η µονοτονία της f  φαίνονται στον πίνακα  

 

x −∞               −1               1                    + ∞ 

f΄            −           0     +       0          −  

f                         |                 | 

Από τον πίνακα βλέπουµε ότι η f είναι γνησίως φθίνουσα σε κάθε ένα από τα 

διαστήµατα   (−∞,  −1] και [1,  + ∞)  και γνησίως αύξουσα στο [ −1,  1]  

β) 

από το (α) βλέπουµε ότι η f παρουσιάζει  

τοπικό ελάχιστο για x = −1 το  f(−1) = 
1

2
−  

τοπικό µέγιστο για x = 1 το f(1) = 
1

2
 



 

 

γ)  

f ΄(0) = 1 

δ) 

έχουµε ότι f(0) = 0 και f ΄(0) = 1  

η ζητούµενη εξίσωση είναι η  

y− f(0) = f ΄(0)(x−0)  ⇔ y = x  

 

 


